
13 de outubro de 2009
1a Prova Unificada
Cálculo-III

1. Trocar a ordem da integração: ∫ ∫
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Solução: . ∫ ∫
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2. Calcular a área da figura plana limitada pela curva ( ) xyyx 2222 =+ . 

Solução: Equação polar da curva: r2 = sen2φ; 0 ≤ φ ≤ π/2; π ≤ φ ≤ 3π/2;
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3. Calcular o volume da região W do espaço R3 definida por: 

W = { ( ) |,, 3Rzyx ∈  1
3

2
22 ≤++ zyx  e z2 ≤ 22 yx + }.

Solução: x = r senθ cosφ, y = r senθ senφ, z = 3 rcosθ; 0 ≤ θ ≤ 2π; π /3≤ φ ≤ 2π/3; 0 

< r ≤ 1; J(r, θ)= θsenr 23 ; .
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4. Calcular a integral de linha da função vetorial =F
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na curva  dada pela equação 5x2 – 29x – 6y  + 42 = 0, ligando os pontos A(1,3) e B(4,1), 
orientada do ponto A para o ponto B. 

Solução:  Seja  C a  referida  curva.  O campo  é  um campo  gradiente  num domínio 
simplesmente  conexo  contendo  C,  com  função  potencial: 
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Solução: utilizando teorema de Green:
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5. Calcular a integral de linha da função vetorial
 ( ))cos(22,3)(21 2322 yxyxxyxyxsenF +++−=  ao 
longo  da  curva  Γ  formada  por  partes  C1  e  C2  das 
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422 =+ yx , ver Figura, com ponto inicial (0,0) e ponto 
final (-2,0).


